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Aufgabe 1 (Produktregel)
Zeigen Sie fiir G C R x R™ und die a-Holder-Konstante die Abschiatzung

[uv]ae < [u]ag [[V]lco@) + [ullco@) [V]aa:

Aufgabe 2 (Héldernorm als Mengenfunktion)
Sei U1(0) der parabolische Ball um 0 mit Radius 1. Fiir v : U;(0) — R sei u(U) =
(U], fiir jedes offene U C Uy (0). Zeigen Sie: Falls U konvex ist, U; C U;(0) und
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gilt, so folgt

p(U) < 3 0.

Aufgabe 3 (elliptischer Satz von Liouville)

Betrachten Sie auf R™ den Operator (Lu), = Agﬁafjm, wobei Afjﬁ € R konstant

und elliptisch mit Konstante A > 0 (Bedingung von Legendre-Hadamard). Zeigen
Sie mit L? a priori Abschitzungen: ist Lu = 0 auf R™ und
lu(x)| < Clx[*™™  fiir ein o € [0, 1), |z| hinreichend grof,

so ist u(z) ein quadratisches Polynom.
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