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Alle Losungen sind vollstédndig zu begriinden.
Bonusaufgaben gehen nicht in die Pflichtwertung ein, sondern kénnen benutzt
werden, um zusétzliche Punkte zu erhalten.

Aufgabe 5.1: Sei R ein Dedekindring und a, b, ¢ C [ Ideale. Zeigen Sie die
folgenden Identitéten:

an(b+c¢)=(anb)+ (anc), a+(bNec)=(a+b)N(a+rc)

(4 Punkte)

Aufgabe 5.2: Sei K = Q(v/—5), und m = (2,v/—5+ 1) C Ok. Geben Sie

eine Z-Basis des folgenden gebrochenen Ideals an:
m ={\e K| mC Ok}
(4 Punkte)
Aufgabe 5.3: Sei K = Q(+v/2). Geben Sie die Primidealfaktorisierungen der
Ideale (7) und (31) in Ok an. Dabei diirfen Sie annehmen, da8 (1, v/2, (v/2)?)

eine Basis von O ist. Erldutern Sie, wo genau diese Voraussetzung benutzt
wird.

(4 Punkte)

Aufgabe Kommutative Algebra 5.4: Zeigen Sie, dafl ein Dedekindring
mit endlich vielen Primidealen schon ein Hauptidealring ist.
Hinweis: Der Erzeuger eines beliebigen Ideals a ergibt sich aus dem chinesi-
schen Restsatz angewendet auf die Primidealfaktorisierung.

(4 Punkte)

Stichworte Kommutative Algebra: chinesischer Restsatz fiir beliebige
Ringe.



