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Alle Lösungen sind vollständig zu begründen.
Bonusaufgaben gehen nicht in die Pflichtwertung ein, sondern können benutzt
werden, um zusätzliche Punkte zu erhalten.

Aufgabe 13.1: Sei f : X → Y ein Morphismus von Varietäten. Zeigen Sie,
daß f ∗ : Sh(Yét) → Sh(Xét) ein exakter Funktor ist.

(4 Punkte)

Aufgabe 13.2: Seien f : X → Y und g : Y → Z Morphismen von Va-
rietäten. Zeigen Sie, daß es einen kanonischen Isomorphismus (g◦f)∗ ∼= g∗◦f∗
von Funktoren Sh(Xét) → Sh(Zét) gibt.

(4 Punkte)

Aufgabe 13.3: Sei X eine Varietät, F eine konstante Garbe auf Xét, und
P1,P2 geometrische Punkte. Zeigen Sie, daß die Halme von F an P1 und P2

isomorph sind.

(4 Punkte)

Aufgabe 13.4: Sei A eine abelsche Kategorie.

(i) Sei A ein Objekt in A und I ⊆ A ein injektives Unterobjekt. Zeigen
Sie, daß I ein direkter Faktor von A ist.

(ii) Sei {Ij}j∈J eine Menge von injektiven Objekten in A. Zeigen Sie, daß
das Produkt

∏
j∈J Ij wieder injektiv ist (vorausgesetzt es existiert).

(4 Punkte)


