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Aufgabe 1. Man zeige: |αβ| = max{|α|, |β|}, wenn α > 1, β > 0 und nicht beide Ordinalzahlen
endlich sind.

Aufgabe 2. Man zeige: aus GCH folgt für unendliche κ

κµ =


κ, wenn 0 < µ < cf (κ)
κ+, wenn cf (κ) ≤ µ ≤ κ
µ+, wenn κ ≤ µ

Aufgabe 3. Sei V ein d-dimensionaler K-Vektorraum. Zeige, daß wenn d unendlich ist, die Dimen-
sion des Dualraum V ∗ ist |K|d.

Aufgabe 4. Sei κ eine unendliche Kardinalzahl mit überabzählbarer Kofinalität.

Für eine Teilmenge A von κ definiere A(α) durch Rekursion über α: A(0) = A, A(α+1) =
(
A(α)

)′ und
A(λ) =

⋂
α<λA

(α) für Limeszahlen λ.

(Zur Erinnerung, die Menge B′ der Häufungspunkte einer Teilmenge B von κ ist definiert durch
B′ := {α < κ | α = sup(α ∩B)}.)

Zeige, daß κ(α) = {ωαβ | β < κ} für alle α < κ. (In ωα verwenden wir Ordinalzahlexponentation.)


