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Übungsblatt 6
Aufgabe 1: (2+2 Punkte)
Beweisen Sie die Kongruenzsätze (SSWg) und (WSW).

Aufgabe 2: (4+2+3+2 Punkte)
Sei H = {z ∈ C : Im(z) > 0} die hyperbolische Halbebene.

(a) Seien z1, z2 ∈ H. Seien weiterhin b ∈ R and a > 0. Zeigen Sie, dass

dH(z1, z2) = dH(−z−11 ,−z−12 ) = dH(z1 + b, z2 + b) = dH(az1, az2).

(b) Seien p1(a) = i − a, p2(a) = i + a ∈ H. Untersuchen Sie das Verhalten von
dH(p1(a), p2(a)) für a→ 0 bzw. a→∞.

(c) (Geraden sind unendlich lang) Seien gb = {c(t) = b + ti | t ∈ (t+ = 0, t− = ∞)}
und hx0,r = {c(t) = r cos t + x0 + ir sin t | t ∈ (t+ = 0, t− = π)}} gegeben. Zeigen
Sie, dass für beide Geraden und t, s ∈ (t+, t−)

lim
t→t±

dH(c(t), c(s)) =∞

gilt.

(d) Berechnen Sie dH(i, ai), dH(ai, 2ai) und dH(ai, a
2i) für a > 0.

Abgabedetails: Abgabe am Freitag, den 07. Juni 2019 vor der Vorlesung in den Briefkästen
3.21 und 3.22 im Untergeschoss des mathematischen Instituts.

• Briefkasten 3.21: Gruppen Mi 10-12, Do 10-12.

• Briefkasten 3.22: Gruppen Di 10-12, Di 12-14.


