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Aufgabe 1. Zeigen Sie, daß das Paarmengenaxiom aus dem Ersetzungaxiom, dem Potenzmengenaxi-
om und der Existenz der leeren Menge folgt.

Seien Pfin(N) die Menge der endlichen Teilmengen von N, Pinf(N) die Menge der unendlichen Teil-
mengen von N, und β : N → Pfin(N) eine Bijektion. Seien M = N ∪ Pinf(N) und V = N ∈ Pinf(N).
Definieren Sie, für alle x, y ∈M ,

xEβy ⇔ (x, y ∈ N ∧ x ∈ β(y)) ∨ (y ∈ Pinf(N) ∧ x ∈ N ∧ x ∈ y).

Betrachten Sie die Struktur (M , Eβ, V ).

Aufgabe 2. Zeigen Sie, daß die folgenden Axiome gelten: Extensionalität, Paarmenge, Aussonderung,
Vereinigung, Potenzmenge, Ersetzung.

Aufgabe 3. Zeigen Sie, daß für die Bijektion β(2n1 + · · · + 2nk) = {n1, . . . , nk} (für paarweise ver-
schiedene ni) ist (M , Eβ, V ) fundiert : es gibt keine unendliche absteigendende Kette

n0Eβn1Eβn2 . . . .

Aufgabe 4. Geben Sie ein β an, für das (M , Eβ, V ) nicht das Fundierungsaxiom erfüllt.

Abgabe am 22.06.2015 vor 16 Uhr.
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