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Aufgabe 41: Eine Menge I" von L-Aussagen heisst vollstindig, falls fiir jede
L-Aussage ¢ gilt, dass

F'Eypoder T | —p.

Fiir eine L-Struktur 2 definieren wir T() := {¢ : A = ¢}.
Zeigen Sie, dass T'(2) vollstandig ist.

Aufgabe 42: Sei 2 eine Struktur. Eine Teilmenge X der Grundmenge A von
A ist definierbar gdw es eine Formel ¢ gibt, so dass X = {a €

A2 (o)),
e Zeigen Sie, dass die Menge der positiven reellen Zahlen in
der Struktur (R, -) definierbar ist.
e Finden Sie eine Aussagen ¢, so dass (R, ) = pund (R, +) =
e Finden Sie ein 7 € R, so dass {r} in den Strukturen (R, )
und (R, +) definierbar ist.



Aufgabe 43: Zeigen Sie, dass die folgenden Formeln allgemeingiiltig sind:
(a) Voo — L, fiir o frei fiir ¢ in ;
(b) Vze < ¢, wenn z nicht frei in ¢ vorkommt;
(c) Yoy < ~Fx—yp;
(d) Fz(pAY) = Iz A Tz,
(e) FaVyp(z,y) = VyIre(z,y).
Aufgabe 44: Finden Sie:

e Ein Gegenbeispiel fiir (a), wenn 2 nicht frei fiir ¢ in ¢ ist.
e Ein Gegenbeispiel fiir (b), wenn z frei in ¢ vorkommt.

e Eine Struktur und eine Formel, so dass die umgekehrte Im-
plikation in (e) falsch ist.
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