Abteilung fiir Mathematische Logik
Prof. Dr. Heike Mildenberger
Dr. Giorgio Laguzzi

Mengenlehre

Wintersemester 2015-2016
Ubungsblatt 7, Abgabe am 7.12.2015

1. Zeigen Sie, dass Z,Q € L.

Sei X eine Menge, so dass | X| > w. Wir schreiben
(XY ={Y CX : |Y]|=w}
Eine Menge C' C [X]“ heifit club in [X]“ gdw
e Vo € [X]|*3c e C(cDa), und
e V(cp:new)((Vn ew)(cn € CAcy C cng1) = Upew en € ).
Uberlegen Sie sich, dass man besser , konfinal® als ,,ungeschrinkt“ sagen sollte.
2. Sei C Clw]¥und C":={ceC:c€uw}.
(a) Zeigen Sie:
C' ist Obermenge einer club Menge in [w;]*, genau dann, wenn
C’ eine club Menge in w; als Teilmenge enthiilt.
(b) Gilt: ¢’ club in w; — C club in [w;]“?
(¢) Gilt: C club in [wq1]Y — C' club in wy?

3. Sei &7 := (A,...) eine Struktur in einer abzéhlbaren Sprache und sei |A| iberabzidhbar. Zeigen

Sie:
{X CA:X <4, X abzihlbar} ist club in [A]“.

Wir schreiben X < & fiir , X ist Tréger einer elementaren Substruktur von 7.
4. Bestimmen Sie die Komplexitit von

(a) ,X ist eine Ordinalzahl“
(b) ,, X ist eine Kardinalzahl*
(¢) ,X ist abzéhlbar®

in der Lévy-Hierarchie.



