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1. Ist {α < ω1 : Lα ≺ Lω1} club in ω1? Beweisen Sie Ihre Antwort.

2. Sei T eine Theorie. Wir schreiben Con(T ) als Abkürzung für
”
T ist konsistent”. Zeigen Sie:

CON(ZFC)⇒ CON(ZFC +¬∃κ(κ stark unerreichbar)).

(Hinweise: Man betrachtet M := {x : κ stark unerreichbar⇒ x ∈ Vκ})

3. Zeigen Sie, dass
”
(x,R) ist fundiert” als ∆ZF

1 -Formel ausgedrückt werden kann.

Eine Operation F : V→ V heißt ∆F
1 , wenn es eine Σ1-Formel φ(x, y) gibt, so dass

F ` F ist eine Operation und (F (x) = y ↔ φ(x, y)).

4. Zeigen Sie:

(a) Die Operation x 7→ th(x) ist ∆ZF
1 .

(b) Sei rank(x) = min{α : x ∈ Vα}. Die Operation x 7→ rank(x) ist ∆ZF
1 .
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