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Sei L = {P, Q, R} eine Sprache mit einstelligen Pridikatssymbolen
P, Q und zweistelligem Pradikatssymbol R. Bringen Sie die folgen-
de Formel zunéchst in prinexe Normalform und anschliefend in
Skolem-Normalform und Herbrand-Normalform:
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Seien ¢ und
Zeigen Sie:

(a) Yoo(p = ¢)

L-Formeln, wobei vy nicht frei in 1 vorkommt.

Sei L = eine Sprache, die keine Funktionszeichen und Konstan-
tenzeichen enthélt und nur einstellige Relationszeichen. Es sollen
in dieser Aufgabe nur Formeln betrachten werden, in denen das
Gleichheitszeichen nicht vorkommt.

Zeigen Sie, dass jede solche L-Formel dquivalent zu einer Formel
der Form

V ACBos(OPY i) A+ A ()P, (03)



ist, wobei die v;; Individuenvariablen und die P,ij Pradikate in
L sind und (—) bedeutet, dass entweder ein Negationsjunktor an
dieser Stelle steht oder nichts.

Bemerkung: Fiir Formeln in der angegebenen Form kann man tes-
ten, ob sie erfiillbar oder allgemeingiiltig sind.

Hinweis: Induktion iiber den Aufbau der Formeln. Arbeiten Sie
mit dem vollstéindigen Junktoren-Quantoren-System {—, V, 3}. Be-
nutzen Sie folgende Ergebnisse:

e Falls v; in x nicht vorkommt, ist Jv; (¢ A x) ~ (Fvsp A x)
o Es gilt Jv;3v;¢ ~ Jv;¢p

e Wegen der aussagenlogischen Distributivgesetze ist jede For-
mel der Form A, ; \/jeJi ¢;; Aquivalent zu einer Formel VjeJ Nicr @i
fiir ein geeignetes J.



