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1. (4 Punkte) Sei « eine Limesordinalzahl. Welche der folgenden Aussagen sind dquivalent?

(a) VB, vy <a(B+v<a).
(b) V8 < a(f + o = ).
() VX Ca((X,€) Z (a,e) V(a\ X, €) X (o, €)).
(d) 35(e = w?) (Ordinale Exponentiation).
2. (6 Punkte)

(a) Kann man (wq, <) in (R, <) einbetten? Begriinden Sie Thre Antwort.

(b) Bestimmen Sie die Méchtigkeit der Menge {f : f : R — R, f stetige Funktion} als Méchtigkeit
eine bekannten Menge.

3. (6 Punkte) Beweisen Sie ohne Verwendung des Auswahlaxioms den Satz von Schréder-Bernstein.
Seien A, B Mengen und seien f : A — B und g : B — A Injektionen. Dann gibt es eine Bijektion
h:B — A.

Hinweis: Definieren Sie induktiv iiber n € w:

AO = A und Bo =B
Apt1:=g[By] und By = f[A,)].

Hier schreiben wir fiir f: X - Y und A C X:
f1A]:= {f(a) : a € A}

f[4] ist also die Bildmenge der Funktion f | A. Eine andere iibliche Schreibweise ist f” A.



