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Aufgabe 1 (Verallgemeinerter Satz von Liouvillle) (4 Punkte)

Sei f : C → C eine ganze Funktion. Es gebe α ≥ 0 und 0 < M < ∞ mit

|f(z)| ≤ M |z|α für |z| hinreichend groß.

Zeigen Sie: f ist eine Polynome vom Grad k ≤ α.

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Sei f : C → C eine nicht-konstante, ganze Funktion. Zeigen Sie:

(a) f(C) ist dicht in C.

(b) f(C) ∩ ∂D1(0) ̸= ∅.

(c) Ist f(z) kein Polynom, so ist f(C\DR(0)) dicht in C für jedes R < ∞.

Aufgabe 3 (4 Punkte)

Berechnen sie mit Hilfe der Cauchy Integralformel folgende Integrale:

(a)
∫
∂B2(0)

ezdz
(z+1)(z−3)2

.

(b)
∫
∂B2(0)

sin z
z+i

dz.

Abgabe bis Mittwoch, 30. November, 16 Uhr, in dem dafür vorgesehenen Briefkasten
im Mathematischen Institut.


