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Aufgabe 1(Folge mit vielen Häufungspunkten) (4 Punkte)
Geben Sie eine Folge an, für die jedes x ∈ [0, 1] ein Häufungspunkt ist.

Aufgabe 2 (4 Punkte)
Sei an > 0 eine Folge mit limn→∞ an+1/an = q. Beweisen Sie

lim
n→∞

a1/nn = q.

Aufgabe 3 (Berechnung von Grenzwerten II) (4 Punkte)
Hier ist wieder die Konvergenz zu untersuchen:

a) an = n
√
n b) an = (1− 1/n2)

n

Aufgabe 4 (Rechenregeln für lim sup) (4 Punkte)
Für beschränkte Folgen (an)n∈N und (bn)n∈N gilt:

(i) lim supn→∞ an = − lim infn→∞(−an),
(ii) lim supn→∞(an + bn) ≤ lim supn→∞ an + lim supn→∞ bn.

Aufgabe 5 (Ein Konvergenzprinzip) (4 Punkte)
Über die Folge (an)n∈N sei bekannt: es gibt ein a ∈ R, so dass jede Teilfolge (ank

)k∈N
von (an)n∈N ihrerseits eine weitere Teilfolge (ankl

)l∈N besitzt, die gegen a konvergiert.
Dann konvergiert schon die ganze Folge (an)n∈N gegen a.
Hinweis: Beweis durch Widerspruch.

Es kommen die besten vier der fünf Aufgaben zur Anrechnung.

Bitte schreiben Sie Ihre(n) Namen, die Matrikelnummer sowie die Nummer Ihrer
Übungsgruppe auf jedes Lösungsblatt. Abgabe ist am Montag, 28.11.11 bis
12:00.


