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Arbeiten Sie in ZF.

Aufgabe 1: Sei α eine Ordinalzahl. Man zeige:

(a) α ∈ L;

(b) Lα ∩ON = α;

(c) Lα ⊆ Vα;

Aufgabe 2: Man zeige:

(a) wenn A eine endliche Teilmenge von Lα ist, dann A ∈ Lα+1;

(b) Ln = Vn für alle natürliche Zahlen n;

(c) Lω = Vω.

Aufgabe 3: Nehmen Sie ZFC an. Zeigen Sie, dass |Lα| = |α| für alle unendliche
Ordinalzahlen α.

Aufgabe 4: Für alle Menge A, sei die Klasse L(A) definiert durch:

• L0(A) = {A} ∪ th(A)

• Lα+1(A) = Def(Lα(A))

• Lλ(A) =
⋃
{Lα(A) | α < λ}

• L(A) =
⋃
{Lα(A) | α ∈ ON}.

Zeigen Sie, dass L(A) die kleinste transitiv echte Klasse M ist, so
dass M ein Modell von ZF ist und A ∈ L(A).

Abgabe am Montag, den 23.05.2011, in und vor der Vorlesung.

Alle Übungsblätter finden Sie auf der Seite:
http://home.mathematik.uni-freiburg.de/mottoros/ss11mengenlehre.html
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