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Aufgabe 1: Nehmen Sie ZFC an. Durch transfinite Rekursion iiber On wird
die 3-Operation (Beth-Operation) definiert:

e Jy=w;
hd :(x-‘rl = 23@;
e 1, =sup{3d, | @ < A} fiir Limes A.
(a) Man zeige: fiir alle Ordinalzahlen a > w, |Lo| = |Va| gdw
a=3,.

(b) Nehmen Sie zusitzlich V =L an. Zeigen Sie, dass fiir alle
Ordinalzahlen o > w, L, = V, gdw o = 3.

Aufgabe 2: Fiir alle unendliche Kardinalzahlen &, sei
H(k) = {z | |th(z)| < &}.

Wenn x > w regulér ist, H(k) F ZFC — P.

Man zeige: wenn V = L und x ein unendliche Kardinalzahl ist,
dann L, = H(k).

Aufgabe 3: Sei Code(x) wie im Beweis von Satz 5.28 definiert. Zeigen Sie,
dass die Funktion x — Code(z) A;-definierbar ist.

Aufgabe 4: Sei N <V, ein abzdhlbares Modell mit wy € N. Zeigen Sie, dass
mn(w1) eine Ordinalzahl ist und dass 7y (w1) < wy.
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