Mathematische Logik Dozentin: Prof. Dr. Heike Mildenberger
SS 2016 Assistentin: M. Sc. Fiorella Guichardaz
Ubungen

BLATT 2
(26.04.2016)

Aufgabe 1. Seien 2,8 L-Strukturen und f : A — B ein Isomorphismus. Zeigen Sie fiir alle
Belegungen 3, Terme t und Formeln :

i) F(EB) = t?[f o 5]

i) Ak lf] <= B=elfob
Sind isomorphe Strukturen elementar dquivalent? Begriinden Sie Thre Antwort.
Aufgabe 2. i) Schreiben Sie die Wahrheitstafeln von:

o ~(AV B);
° —|(A—>B),
e (A~ B)NC.

ii) Bestimmen Sie, ob die folgenden Aussagen dquivalent sind:

e AANBund (A — (=B));
e AV B und (-A) — B.

iii) Beweisen Sie; Falls (BV —=C) A (-C — A) zusammen mit C' wahr sind, ist B wahr. Ist A falsch?
iv) Beweisen Sie, dass die Formel 3z (H (x) — VyH (y)) allgemeingiiltig ist.

Aufgabe 3. Ein n-stelliger Junktor ist eine Abbildung J : {W,F}" — {W F}. Eine Menge S von
Junktoren heilst vollstdndiges Junktorensystem, falls sich fiir jedes n > 1 jeder n-—stellige Junktor
durch Elemente aus S darstellen lésst. Zeigen Sie:

i) {—, A} ist ein vollstandiges Junktorensystem;
ii) {A} ist kein vollstdndiges Junktorensystem.

Aufgabe 4. Sei P ein einstelliges Relationssymbol und f ein zweistelliges Funktionssymbol. Geben
Sie fiir jeden der Ausdriicke eine Interpretation an, die ihn erfiillt, und eine, die ihn nicht erfiillt:

i) Vyf(z,y)=mr;
i) Javyf(z,y)=y;

iii) Jx(Pz AVyPf(z,y)).
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