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Inhalt:

Wie zeigt man, dass man etwas nicht beweisen kann? Genauer: Wie zeigt man, dass eine
Aussage aus bestimmten Axiomen nicht folgt?

Zu Beginn der Vorlesung steht eine kurze Vorstellung der géngigsten Axiomensysteme
der Mathematik: Zermelo-Fraenkel’sche System mit Auswahlaxiom (ZFC) und das Axio-
mensystem von von Neumann, Bernays und Godel (NBG). Die Axiome priagen unsere
Auffassung von den moglichen definierbaren oder vielleicht weniger konstruktiv gegebenen
mathematischen Objekten. Allerdings zeichnen sie kein vollstandiges Bild eines einzigen
mathematischen Universums. Die Liste der herleitbaren mathematischen Aussagen ist un-
vollstandig: Fiir manche ¢ ist weder ¢ noch sein Negat aus ZFC beweisbar. Man sagt .,
ist unabhéngig von ZFC*. Die bekannteste von ZFC unabhingige Aussage ist die Konti-
nuumshypothese, die sagt, dass es genau N; reelle Zahlen gibt.

Die Vorlesung fiihrt in die Technik der Unabhéngigkeitsbeweise ein. Nach ersten einfachen
Forcings zur Kardinalzahlexponentiation werden wir ZF-Modelle ohne Auswahlaxiom und
iterierte Forcings (z.B. zum Nachweis der relativen Konsistenz von Martins Axiom) ken-
nenlernen. Es gibt ein Skript.
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ECTS-Punkte: 9 Punkte

Verwendbarkeit: Reine Mathematik; Katergorie II, Kategorie 111

Notwendige Vorkenntnisse: Anféngervorlesungen

Niitzliche Vorkenntnisse: Mathematische Logik

Folgeveranstaltungen: Wenn gewiinscht, Seminar

Studien- /Priifungsleistung: Die Anforderungen an Studien- und Priifungsleistungen ent-
nehmen Sie bitte dem aktuellen Modulhandbuch Thres Stu-
diengangs.
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