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Aufgabe 1. Es seien α, β ∈ On mit α < β.

a) Zeigen Sie, dass γ + α ≤ γ + β für alle γ ∈ On gilt. Können Sie ≤ durch < ersetzen?

b) Zeigen Sie, dass α+ γ ≤ β + γ für alle γ ∈ On gilt. Können Sie ≤ durch < ersetzen?

c) Gibt es immer ein δ ∈ On mit α+ δ = β? Ist solch ein δ eindeutig, falls es existiert?

Aufgabe 2. Es sei α eine Limeszahl. Stellen Sie alle Implikationen zwischen den folgenden drei
Aussagen fest.

(1) ∀β, γ < α(β + γ < α).

(2) ∀β < α(β + α = α).

(3) ∃δ(α = expord(ω, δ)).

Aufgabe 3. Sei A eine Menge. Zeigen Sie:

|A| = min{α ∈ On : A � α} = min{α ∈ On : Es gibt eine Surjektion von α nach A}.

Aufgabe 4. Sei κ ≥ ω2 eine Kardinalzahl.

a) Bestimmen Sie | expord(κ, ω)|.

b) Bestimmen Sie | expord(κ, ω1)|.

Abgabe bis Dienstag 23.5.2023, 10 Uhr.


