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BLATT 10
(4.7.2023)

Eine Halbordnung P heiit abzdhlbar abgeschlossen, falls fiir jede absteigende Kette (p, : n € w)
von Elementen in P eine untere Schranke p € P existiert, also

Po ZPP1L P P2 2P =P D.

Aufgabe 1. Sei P eine abzdhlbar abgeschlossene Halbordnung, M eine transitive Menge, P € M,
|M| =8y und p € P. Gibt es dann einen P-generischen Filter G {iber M mit p € G?

Aufgabe 2. Sei P € V eine Halbordnung mit schwichster Bedingung 1p. Wir definieren induktiv
iiber (V, €) den folgenden P-Namen

t={(9,p) : yex,pel}

Finden Sie ein € V und ein p € P mit p IF £ = 2?7 Finden Sie eine Bedingung p € P, sodass dies
fir alle z € 'V gilt?

Aufgabe 3. Sei P eine Halbordnung. Zeigen Sie,
r=y — lpl-*2=y,
x#y — lpl-*=(&=79),
rey — lplHrzey,
x¢y — IplF* =(Z €qg).
Hinweis: Benutzen Sie das Forcing*theorem.
Aufgabe 4. Es sei F ein Filter tiber w, der alle Mengen der Form w \ « mit einem endlichen x als

Elemente enthélt. Wir betrachten die Halbordnung (MA(F), <ma), wobei MA(F) = {(s,A) : s €
[w]<¥, A € F,max(s) < min(A)} und

(t,B) <ma (s,A) < t2s, BCA und t\sCA.
a) Geben Sie Tygy(r) an.
b) Sind (s, A) und (s, B) € MA(F) vertréglich? Ist jede Antikette in MIA(F) hochstens abzahlbar?

c) Sei M abzéhlbar mit MA(F) € M und G ein MA(F)-generischer Filter iiber M. In M|[G] gibt
es das G-generische real

ri= U{s : JA (s, A) € G}

Ist r unendlich? (Hier wird die Teilmenge r von w “real” genannt.)

Riickseite beachten!

Abgabe bis Dienstag 11.7.2023, 10 Uhr.



Mengenlehre — Unabhangigkeitsbeweise Dozentin: Prof. Dr. Heike Mildenberger
Sommersemester 2023 Assistent: M.Sc. Christian Bréauninger

d) (Bonus) Sei 74e, ein MIA(F)-Name fiir das generische real. Zeigen Sie, dass jede Auswertung des
generischen reals (unabhéngig von dem generischen Filter G) ein Pseudoschnitt aller Filterele-

mente ist, also
]]-MA(]:) I+ (VA S ]:, ’lzgen \ A ist endlich).

(Die Schreibweise Ivar) IF VA € F,Tgen \ A ist endlich® statt der Klammern auf der rechten
Seite ist bei weitem haufiger.)

Abgabe bis Dienstag 11.7.2023, 10 Uhr.



