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Aufgabe 1. Seien ¢¥(z,y1,...,yn) und &(y:, z), 1 <1i < n, L(€)-Formeln. Gibt es eine L£(&)-Formel
X, so dass
Var, ..., xp hy(he (Z), ..., ke, (Z)) = hy(Z)?

Aufgabe 2. Sei k messbar, und sei U ein normaler, freier Ultrafilter iiber . Ist x dann w;-FKrdés?

Hinweis: Zeigen sie: k — (k)5*. Induktiv iiber n > 1 zeigt man
Vf:[k]" — 23H CU|f"[H]"| = 1.

Warum geniigt das?
Beim Induktionsschritt f: [£]"*1 — 2 betrachtet man die Hilfsfirbung fiir o € & :

far [\ (a+1)]" =2
(B1y---y Bn) = fla,Br,. .., Bn)

Ist die Diagonalschnitt aus homogenen Mengen H,, fiir f, schon homogen fiir f7
Wie kann man nachbessern?

Aufgabe 3. Fir o < w; seien X, und v, wie in der Vorlesung definiert. Sei 7, g die Mostowski
Kollaps von M, 5 = HL* (v, U X;), und sei iq 5 := W;lﬁ Sei m, der Mostowski Kollaps von M, =

H'(yU X,), und sei i, = ;1. Seien a < < wy. Gilt dann

bap =iyt 0ig?

Aufgabe 4. Sei k (in V) eine regulare tiberabzdhlbare Kardinalzahl.
Zeigen Sie: Wenn 0% existiert, so ist die Club-Filter auf &,

Co:={xCk:xeV,3c(cCaxAcClubin k)},
Obermenge eines L-Ultrafilters.

Hinweis: Sei x € L, x C k, v = t(&, ) mit & = {o_q, cooyant, B=1{B1,..., B} Silver Indiscer-
nible aus I und «,, < K < ;. Betrachten Sie v € t(a, ) fiir a,, <y < kK und v € I.

BONUS (2 Punkte). Sei x eine reguliire iiberabzithlbare Kardinalzahl, und sei D = C,; N PE (k)
ein L-Ultrafilter. Zeigen Sie: Dann existiert OF.

Hinweis: Die Ultrapotenz Ultp (L) ist fundiert und L —¢; Ultp(L) ist nicht trivial.
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