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Ubungen

BLATT 6

Aufgabe 1. Sei A > w eine Kardinalzahl mit cf(A) > w. Y C X heift Club in A\, wenn Y abge-
schlossen und unbeschrankt in A ist. Y C X heift unbeschrankt in A\, wenn Voo € A8 € Y(a < ).
Y C X heikt abgeschlossen in A\, wenn Voo < A(Y Na# 0 — sup(Y Na) € Y).

Sei C) :={X CA:3Y C X(Y Club in A\)}.

i) Ist Cy ein Filter?
ii) Fiir welche p ist Cy (< p)-abgeschlossen? Geben Sie moglichst grofie p an.

iii) Sei X € Cy. Sei pu < cf(\) reguldr und unendlich. Gibt es « € X, so dass cf(a) = p?

Aufgabe 2. Sei A > w eine Kardinalzahl mit cf(A) > w. § C X heift stationdr in A, wenn
VX e CA(X NS #0).

a) Gibt es eine stationdre Menge in \?
b) Ist jede stationdre Menge in A unbeschrinkt in \?

c) Sei A > wo reguldr. Gibt es zwei disjunkte stationdre Mengen? (Betrachten Sie {a € A :
cf(a) = p} fiir verschiedene p).

d) Sei A\ > ws. Ist Cy ein Ultrafilter?

e) (Fur Masterstudenten.) Ist C,, ein Ultrafilter? (Der Name des entsprechenden Satzes z#hlt
als Antwort. Man muss den Satz und seinen Beweis nicht abschreiben).

Aufgabe 3. Sei A reguldr. Ein Filter F' iiber A\ heift normal, wenn fiir alle (4; : i < A), wenn
Vi< A A; € Fdann AjeyA;:={B €K : BE(.5A}EF.

a) Ist C) normal?
b) Seien N;, i < p < A, nicht stationére Teilmengen von A. Ist [J{N; : i < u} stationér?

¢) Seien N;, i < A, nicht stationére Teilmengen von A. Ist V,c\N; := {8 € A : B € ;.4 Ni}
stationér?

Aufgabe 4. Sei k eine messbare Kardinalzahl. Zeigen Sie, dass es eine stark unerreichbare Kardi-
nalzahl p < k gibt.

Hinweis: Sei U ein normaler Ultrafilter iiber x und jy : V- — M = Ult(V,U). Dann gilt M = “k
ist stark unerreichbar”, iiberlegen Sie sich, dass dies aus V = “k ist stark unerreichbar” folgt.
M = “3p < j(k)p ist stark unerreichbar” (nmlich p = k). Folgt nun V = “(3p < k)p ist stark
unerreichbar”?
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