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Ubungen

BLATT 10

Aufgabe 1. Kann man (w;, €) oder die umgekehrte Ordnung (wi, <*), wobei a <* & € a,
ordnungstreu in die reellen Zahlen mit ihrer gew6hnliche Ordnung einbetten? Begriinden Sie Thre
Antwort.

Aufgabe 2. Sei R ein einstelliges Préadikat. Sei (M, €, R) eine Struktur, so dass (M, €) fundiert und
extensional ist. (Diei €-Relation sei die gewShnliche e-Relation von V.) Wir ‘bilden den Mostowski-
Kollaps 7y [M] = M. Kénnen Sie ein R C M finden, so dass (M, €,R) = (M, €, R)?

Aufgabe 3. Sei 2 < A, wir fixieren eine injektive Aufzdhlung "\ = rge{(a, fo) @ a < A*}. Sei

f =<iex 9 = f(A(f,9) < 9(A(f,9)), A(f,g9) = min{¢ : f(&) # g(£)}. Wir farben [“/\]2 mit der
Sierpinski-Farbung S: Fiir a < 8 < A" sei

17 Wennn foz <lex fﬂv

0, sonst.

S(aaﬁ) = {

Wir nehmen an, dass H eine S-homogene Menge des <ingex-Ordnungstyps x* ist, und definieren
rekursiv fiir @ < @apbruch (¥Abbruch Wird erst unterwegs definiert):

B, =H,
fiir a > 0 sei B, := ﬂ Bg, falls |B,| = k1 sonst ist & = AAbbruch,
B<a
F, :=<ex - min(B,,) fiir die homogene Farbe 1,
F, :=<ex - max(B.) fiir die homogene Farbe 0,
b = minfA(f, fa) © € B\ {Fabh
Bo = {f € B\ {fo} : A(f, Fa) = &a}-
a) (2 Punkte) Begriinden Sie, warum so ein Maximum existiert im Falle der Farbe 1.

b) (2 Punkte) Zeigen Sie: By, ist ein <je-Endabschnitt von H fiir Farbe 1 (bzw ein <o~ Anfangs-
abschnitt von H fiir Farbe 0).

c) (2 Punkte) Zeigen Sie: Fiir A = 2 ist fiir (o < 8 < k)(&a < &€p). Also ist ®abbruch = K-

d) (2 Punkte) Sei immer noch A = 2. Wir definieren Vj € k(tg := Fg | £). Zeigen Sie: (V3 <
v < k)(tg € t,). Wir haben also, dass B], genau ein Element hat oder leer ist und

H=|J{B,\Ba : @<k} UB,.

Da dies eine Aufteilung in disjunkte Intervalle ist, die in <jex aufsteigend (absteigend fiir die
Farbe 0) hintereinander liegen, kann also (H, <ingex) nicht die Wohlordnung x* sein.

e) (fir 4 Bonuspunkte) Zeigen Sie: Fiir 2 < A < & ist aappruen < &7 und fiir (@ < 8 <
aabbruch) (§a < &g). Sei A := { € aabbruch : {a+1 # &} Zeigen Sie: Falls XA < k, ist |A| = &.
Wir definieren V3 € A(tg := fz | £3). Zeigen Sie: (VB < v € A)(tg C t,). Insgesamt gilt
der Satz von der Sierpiriski-Féarbung also auch fiir A\* statt 2%. Dies kann man auch herleiten,
indem man erst A" = 2" benutzt und dann mit der 2%-Sierpinski-Farbung arbeitet.

Abgabe bis Donnerstag 11.01.2018, 10:15 Uhr,
entweder in der Vorlesung oder im Postfach Eckerstrasse 1, 3. OG, Logik-Flur



