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Ubungsaufgaben zur Funktionentheorie I
14. Blatt
Abgabe: Di in der Vorlesung (Do-Gruppe) und Do in der Vorlesung (Di-Gruppe)

Aufgabe 14-1 (3 Punkte) Seien Gy,...,G, C C" Holomorphiegebiete, so dass (), G;
zusammenhingt. Zeigen Sie, dass dann (}'_; G; ein Holomorphiegebiet ist.

Hinweis: Wihlen Sie eine geeignete Charakterisierung von Holomorphiegebieten aus.

Aufgabe 14-2 (3+3 Punkte) Sei G := {(z1,z2) € C?| |z1] < |z2| < 1}, das sogenannte
Hartogs’sche Dreieck. Weiter sei G := {z € C?| dist(z,G) < ¢}. Zeigen Sie:

(1) G ist ein Holomorphiegebiet.
(2) Fiiralle e > 0 gilt: Ist G ein Holomorphiegebiet, so dass G¢ C G, so folgt Py,1)(0) C
G.
Hinweis: Wenden Sie den Hartogs'schen Kontinuititssatz geeignet an.

Aufgabe 14-3 (4 Punkte) Seien f, ..., i, : C" — Cholomorph, A := {fi = -+ = f, =
0} und F := {f1,..., fm}. Zeigen Sie, dass fiir alle p € R, die Menge

Uy (A):={ze " |fiz)| <pifirallei =1,...,n}

eine holomorph-konvexe Umgebung von A ist. Zeigen Sie weiter: Sind nicht alle f; kon-
stant, so ist Upf (A) nicht biholomorph zu C".

Aufgabe 14-4 (242 Punkte) Sei A C C" analytisch. Zeigen Sie:

(1) Ist A= {f =0} furein f € (C"), soist C" \ A Steinsch.
(2) Ist codimA > 2, so ist C" \ A nicht Steinsch.



