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1. Sei M = G/H homogen mit H = Gp kompakt, dann ist die Isotropiedar-
stellung χ : H → Aut(TpM) injektiv.

2. Bestimmen Sie die Schnittkrümmungen der normal-homogenen Metriken
auf

S2n+1 = SO(2n+ 2)/SO(2n+ 1) und S2n+1 = SU(n+ 1)/SU(n).

Sind diese Metriken Einstein?

3. Sei (M, g) eine vollständige Riemannsche Mannigfaltigkeit. Bezeichne

rk(M, g) := max{k|∃ isometrische Immersion ι : (Rk, geuk)→ (M, g)}

Zeigen Sie:

(a) rk(M, g) ≥ 1.

(b) Für einen symmetrische Raum (M = G/H, g) gilt:

rk(M, g) = max{dimV |V ⊂ p, [V, V ] = 0},

wobei g = h⊕ p und p ∼= TeHM.

(c) Für einen symmetrischen Raum (M, g) gilt rk(M, g) = 1 genau dann,
wenn die Schnittkrümmung positiv ist.

1


