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Aufgabe 1. (4 Punkte) In einer beliebigen Sprache L, betrachte eine nicht-leere Klasse K von
L-Strukturen. Sei T' = {p L-Aussage mit A = ¢ VA € K}

1.

2.

Zeige, dass T widerspruchsfrei ist.

Sei M ein Modell von T und v eine L£-Aussage. Falls M | v, dann existiert 4 in K mit
A E .

. Angenommen, dass K zwei L-Strukturen verschiedener Méachtigkeit enthélt, kann T vollsténdig

sein?

Aufgabe 2. (4 Punkte)

1.

Zeige, dass jede unendliche Struktur A in einer beliebigen Sprache £ einen partiellen Typ iiber
A auslifst. Welchen?

. In der Ringsprache, gib einen partiellen Typ ohne Parameter an, welcher im algebraischen

Abschluk Q von Q ausgelassen wird.

Aufgabe 3. (4 Punkte)

Sei T' eine Theorie mit Quantorenelimination in einer Sprache £. Gegeben zwei Modelle A und
B von T mit A Unterstruktur von B, zeige, dass A < B.

Eine Theorie mit dieser Eigenschaft heifst modellvollstindig.

Aufgabe 4. (8 Punkte)

1.

4.

In einer Sprache L, seien A und B zwei L-Strukturen derart, dass es C und D mit A <X C
und B < D zusammen mit einem nicht-leeren Back-and-Forth System zwischen C und D gibt.
Zeige, dass A = B.

. Sei nun £ = {P,},en, wobei jedes P, ein einstelliges Priadikat ist. Gib eine Axiomatisierung

der Theorie T" an, welche besagt, dass es fiir je zwei disjunkte endliche nicht-leere Teilmenge

s und t von N unendlich viele Elemente in < N Pn> \ (U Pk;) gibt.

nes ket

. Zeige, dass jedes Modell A von T eine elementar Unterstruktur eines Modells M derart ist,

dass es fiir je zwei beliebige disjunkte Mengen I und J von N unendlich viele Elemente in

(n e (U pe) e

nel keJ

Nimm an, dass T" widerspruchsfrei ist. Schliefe aus[I], dass T vollsténdig ist.



