Ubungsaufgaben zur Analysis I WS 25/26, Serie 6
Ernst Kuwert, Xuwen Zhang 19. November 2025

Aufgabe 1 (Ein Grenzwert)
Zeigen Sie Konvergenz und berechnen Sie den Grenzwert von

ap, = Va" +y* + 2" fir x,y,z > 0.

Aufgabe 2 (Zahlenverteilung) Betrachten Sie fiir a € R die Folge
a, =na—[na] (n€N),
wobei [z] = max{k € Z : k < x} die GauBklammerfunktion ist. Zeigen Sie:
(a) Die Folge hat einen Haufungspunkt.
(b) Fiir a rational ist die Menge der Haufungspunkte endlich.

(% ¢) Fiir a irrational ist jeder Punkt in [0, 1] Haufungspunkt. (zusétzliche 3 Punkte)

Aufgabe 3 (Ein Konvergenzkriterium,)
Gegeben seien eine Folge (a,)neny und ein a € R mit folgender Eigenschaft:

Jede Teilfolge (an, )ken von (an)nen besitzt ihrerseits eine Teilfolge, die
gegen a konvergiert.

Zeigen Sie durch Widerspruch, dass die ganze Folge (a,)nen gegen a konvergiert.

Aufgabe 4 (Mdchtigkeit des Intervalls)
Zeigen Sie, dass die Intervalle (0, 1) gleichméchtig (bijektiv) zu R sind.

Abgabe bis Donnerstag 27.11. um 11:00



