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Ubungen zur Topologie — Blatt 2

Aufgabe 1 Seien X und Y topologische Rdume. Zeigen Sie:

a)

b)

Aufgabe 2 a)

Erfillen X und Y das zweite Abzihlbarkeitsaxiom, so auch X + Y und
X xY.

Wenn X und Y Hausdorffsch sind, sind auch X +Y und X x Y Haus-
dorffsch.

Zeigen Sie die universelle Eigenschaft der Produkttopologie: Sind (X4 )acr
topologische Rdume und X = [] .; Xa versehen mit der Produkttopo-
logie. Ist f : Y — X eine Abbildung, so ist f genau dann stetig, wenn
a0 f Y — X, stetig ist fiir alle « € I, wobei 7, : X — X, die
kanonischen Projektionen sind.

Zeigen Sie die universelle Eigenschaft der Quotiententopologie: Ist X ein
topologischer Raum und R eine Aquivalenzrelation auf X. Eine Abbildung
f:X/R — Y ist genau dann stetig, wenn fom: X — Y stetig ist. Hier
ist m: X — X/R die kanonische Projektion.

Aufgabe 3 Zeigen Sie dass die Einhdngung der n-Sphire homdomorph zur n + 1-Sphéare
ist: S(9™) = gl

Aufgabe 4 Betrachten Sie folgendenden Teilraum von R?:

a)
b)

X = {(¢t,sin(})) eER?:t>0}U{(0,y): —1<y<1}

Zeigen Sie, dass X zusammenhingend ist.
Zeigen Sie, dass X nicht wegzusammenhangend ist.
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