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1. (4 Punkte) Sind die Menge der reellen Zahlen und die Potenzmenge von ω gleichmächtig? Be-
gründen Sie Ihre Antwort.

2. (6 Punkte) Beweisen Sie den Satz von Schröder-Bernstein: Seien f : A → B und g : B → A
Injektionen. Dann gibt es eine Bijektion h : B → A.

(Hinweis: Wir können annehmen, dass A eine Teilmenge von B und f die Inklusionsabbildung
ist. Sei C = {gn(x) : n ∈ ω, x ∈ B \A}. Setze h(c) = g(c) für c ∈ C und h(y) = y für y ∈ B \C.)

3. (6 Punkte) Sei (A,R) fundiert und mengenähnlich. Wir definieren, für a, b ∈ A:

aR∗b :⇐⇒ ∃n∃a0, . . . an−1(aRa0 ∧
n−2∧
i=0

aiRai+1 ∧ an−1Rb).

(a) Ist R∗ transitiv?

(b) Ist (A,R∗) fundiert?

(c) Ist (A,R∗) mengenähnlich? (Hinweis: {b ∈ A : bR∗a} kann man durch eine Rekursion über
ω definieren.)
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