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1. (4 Punkte) Sei {Ay}y∈ω eine unendliche Folge von Mengen. Wir definieren

⊕yAy := {〈x, y〉 : x ∈ Ay ∧ y ∈ ω}.

Zeigen Sie: Wenn es eine Menge C und eine rekursive Funktion f gibt, so dass Ay = φCf(y) für
alle y, dann ist ⊕yAy ≤T C.

2. (4 Punkte) Für zwei r.e. Mengen A,B definieren wir die D := A \B. Mengen dieser Art heißen
Differenz von r.e. Mengen (d.r.e.).

Seien D,D′ d.r.e. Mengen. Ist D ∩D′ eine d.r.e. Menge?

3. (4 Punkte) Sei ε := {A ⊆ ω : A ist r.e.} und sei B die von ε erzeugte boolesche Algebra, i.e. B
so dass:

• A ∈ ε⇒ A ∈ B

• A,B ∈ ε⇒ A ∪B ∈ B ∧A ∩B ∈ B

• A ∈ B ⇒ ω \A ∈ B.

Zeigen Sie:

(a) A ∈ B genau dann, wenn A eine endliche Vereinigung von d.r.e. Mengen ist.

(b) Es gibt A ≤T K so dass A ∈ B.
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