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Aufgabe 1. Eine Forcinghalbordnung P heifst separativ, wenn

Vp,geP(p£qg—3Ir<p(rLqg).

Sei I' = {(p,p) : p € P} der kanonische P-Name des generischen Filters, und sei IP separativ. Welche
der folgenden Aussagen gelten:

i) Vp,qeP(p<q=pl-gel)?
ii) Vp,g e P (plFgelT =p<q)?

iii) Nun verzichten wir auf die Separativitdt. Gilt i) immer noch? Gilt ii) immer noch? Geben Sie
gegebenenfalls ein Gegenbeispiel an.

Aufgabe 2. Sei P eine Forcinghalbordnung. Fiir zwei Bedingungen p, ¢ € P definieren wir

prqg:eVreP(rlperle).
Pl <~ [qlx & VreP (r Lqg—r Lp).
Wir definieren eine Abbildung in den Quotienten ¢ : P — P/ ~ durch i(p) := [p]~.
i) Ist <5 wohldefiniert?
i) Ist (P/ =, <y ) separativ?
iii) Untersuchen Sie die Abbildung 7 auf folgende Eigenschaften hin:

e p<q=i(p) <x~iq),

* p<q<i(p) <x~i(q),

e pLgeilp) Lilg),

e Das Bild von P unter der Abbildung ¢ ist dicht in P/ ~.

Aufgabe 3. Sei A das Lebesguemaf auf dem reellen Intervall [0, 1]. Wir definieren
P:={a C[0,1] : a Borel, \(a) > 0}
zusammen mit der Ordnung a <p b :< a C b.
i) Ist P separativ?

ii) Wie sieht der separative Quotient von P aus? Geben Sie die Aquivalenzklassen [a]x fiir a € P
und <, explizit an.

Bitte schauen Sie auch die Riickseite an.
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Aufgabe 4 (2 Punkte). Sei M ein ctm eines Fragmentes von ZFC. Gibt es ein Forcing P € M, so
dass 1p IF =AC?

Aufgabe 5 (2 Punkte). Seien M ein ctm, P € M eine Forcinghalbordnung, H eine Untergruppe
von Aut(P), % und %’ seien jeweils Filter auf H, und es gelte

F CF.
Sei 7 ein P-Name, der erblich symmetrisch beziiglich .# ist.

i) Ist 7 erblich symmetrisch beziiglich .%#'?

ii) Gilt M#[G] € Mz/[G]?



