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Aufgabe 1. Sei κ > ω regulär und µκ = |{ω ≤ α < κ : α = cf(α)}|. Zeigen Sie, dass es mindestens
µκ disjunkte stationäre Teilmengen von κ gibt, indem Sie die Mengen explizit angeben.
Gibt es eine Kardinalzahl κ, so dass κ = µκ?

Hinweis: Versuchen Sie zu zeigen, dass für reguläre Kardinalzahlen β mit den Abschätzungen
ω ≤ β < cf(κ) die Menge Sβ := {α < κ : cf(α) = β} stationär ist.

Aufgabe 2. Sei λ = ωω1 . Eine Familie F ⊆ ω1λ heißt edf (engl. eventually different family), wenn
für alle unterschiedlichen f, g ∈ F die Menge {α < ω1 : f(α) = g(α)} höchstens abzählbar ist. Wir
nehmen an, dass ∀α < ω1(2ℵα = ℵα+1) gilt. Zeigen Sie, dass es eine edf F ⊆ ω1λ der Mächtigkeit
2λ gibt, so dass für alle f ∈ F und alle α < ω1(f(α) ∈ ωα+1).

Hinweis: Definieren Sie zu jeder Teilmenge X ⊆ λ die Funktion fX : ω1 → P(λ) durch fX(α) :=
X∩ωα. Nun müssen Sie auf uniforme Weise noch jedem fX noch eine passende Funktion f : ω1 → λ
zuordnen.

Aufgabe 3 (8 Bonus-Punkte, etwas schwerere Aufgabe1). Sei λ = ωω1 , 2<λ = λ, F ⊆ ω1λ eine edf.
Sei g : ω1 → λ eine Funktion mit folgenden Eigenschaften:

1. ∀α < ω1(g(α) < ωα+1),

2. ∀f ∈ F ist die Menge Sf := {α < ω1 : f(α) < g(α)} stationär in ω1.

Zeigen Sie, dass |F| ≤ λ.

Hinweis: Betrachten Sie erst den Fall g(α) = ωα. Für jedes f ∈ F definieren wir eine Funktion
f ′ : ω1 → ω1 durch:

f ′(α) := min{β : f(α) < ωβ+1}.

Benutzen Sie den Satz von Fodor, um eine stationäre Menge S′
f ⊆ Sf zu erhalten, auf der f ′

konstant ist. Überlegen Sie sich, dass die Abbildung

f 7→ (S′
f , f � S′

f )

injektiv auf F ist und schätzen Sie die Mächtigkeit der Bildmenge nach oben ab.
Für das g aus der Aufgabenstellung benutzen Sie nun eine Injektion von g(α) nach ωα für jedes
α < ω1 und wenden 〈g(α) : α < ω1〉 geeignet auf jedes f � Sf an.

1nach Ansicht von Frau Mildenberger. Sie können mich gerne Ihre Einschätzung wissen lassen.


