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Aufgabe 1 (4 Punkte).
Sei 7 eine beliebige Sprache. In L(7)-Formeln kénnen nach Definition 3.3 im Skript die Junktoren
-, V, A, —, < vorkommen.

Zeigen Sie induktiv tiber den Aufbau von Formeln, dass fiir jede £(7)-Formel ¢ eine Formel v, in der
nur die Junktoren — und V vorkommen, mit ¢ = ¢ existiert (¢ = ¢ gilt genau dann, wenn ¥ F ¢ und

v E 1 gilt).

Aufgabe 2 (4 Punkte). Sei t = (N,0,1,+, -, 5, <) das Standardmodell aus der Vorlesung.
Existiert ein Modell 9t von Th(), der Theorie von N, so dass M nicht isomorph zu N ist?

Hinweis: Frweitern Sie die Sprache um ein neues Konstantenzeichen und betrachten Sie endliche
Teilmengen von Th(N) U {S™(0) < c¢|n € N}.

Aufgabe 3 (4 Punkte). Finden Sie ein Modell von Q* (der Cobham’schen Theorie), welches kein Modell
von Ap ist?

Aufgabe 4 (4 Punkte).
Gilt Ag E Q*, das heifit gilt Ag F ¢ fiir alle ¢ € Q*?
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