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Aufgabe 1 (5 Punkte).
Sei K ein abzdhlbarer Kérper und sei T die Theorie der unendlichen K-Vektorrdume.

a) Beschreiben Sie alle 1-Typen iiber einem Modell von T.

b) Schliefen Sie daraus, dass T' Wy-stabil ist.

Aufgabe 2 (5 Punkte).
Sei M ein abzahlbarer Zufallsgraph in der Sprache {R}.

a) Fiir jede Teilmenge X von M, zeigen Sie, dass die Menge
wx(z) ={R(x,a) :a € X} U{-R(z,b):b¢ X}
konsistent ist.

b) Zeigen Sie, dass Th(9N) nicht Ng-stabil ist.

Aufgabe 3 (10 Punkte).

Sei 9t eine abzdhlbare Struktur in einer abzahlbaren Sprache £. Fiir n in N| sei ¢, (x,y, Z,) eine £-
Formel, fiir die ein Tupel 7m,, in M existiert, so dass ¢, (x,y, m,) eine Aquivalenzrelation auf M ist.
Ferner, fiir jedes n aus N sei ¢y,11(2, y, My11) eine feinere Aquivalenzrelation als @, (x,y,m,): Jede
©on (2, y, Mn)-Aquivalenzklasse werde zumindest in zwei ¢, 11 (z, y, m)-Aquivalenzklassen zerlegt. Das
bedeutet:

m |: vxvy(%ﬁ-l(wa Y, m’n-i—l) — gOn(ZE, Y, mn)) A vx;ly(spn(‘r7 Y, mn) A _‘@n+1($7 Y, mn—i—l))'
a) Zeigen Sie, dass es einen bindren Baum (a,),c2<« gibt, so dass fiir jedes f € 2% die Menge
Wf(.ZE) = {Spn(xvaﬂn’mn) ‘n < OJ}
konsistent ist.
b) Zeigen Sie, dass Th(9N) nicht Ng-stabil ist.

Sei jetzt M = (G, -, e) eine Gruppe. Eine Untergruppe H von G ist definierbar, wenn es eine Formel
©(x, Z) und ein Tupel a auf G gibt, so dass H = p(G, a).
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c) Sei H eine definierbare Untergruppe von G. Zeigen Sie, dass die 2-stellige Relation z~'y € H
eine definierbare Aquivalenzrelation auf G ist. Das heifit, es gibt eine Formel ¢ (z,y, @) und ein
Tupel m aus G, so dass genau dann x~ 'y € H gilt, wenn M |= Yy (z,y, m).

d) Zeigen Sie: falls Th(90t) Ro-stabil ist, existiert keine unendliche Kette
G=Hy>H,>...>H,>...

von definierbaren Untergruppe H, von G.

e) Schlieken Sie daraus, dass (Z, +,0) nicht Ng-stabil ist.
Hinweis: Fiir jedes n aus N, zeigen Sie dass die Menge nZ definierbar in der Struktur (Z,+,0)
ist.



