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Aufgabe 1 (8 Punkte).
Zeige, dass die folgenden Formeln beweisbar sind und leite sie aus dem Hilbertkalkiil fiir die
Sprache £ ab, welche das einstellige Funktionszeichen f enthilt.

(a) VaTy(f(z) =y)
(b) (Vavy(f(@) = f(y) — F¥u(z = fw)).

(©) vady((f(@) = F(() = (& = ).
(@ (3e3y=(fl@) = f) > FuBem(u = f(2)).

Aufgabe 2 (3 Punkte).
Die Sprache £ besteht aus einem einstelligen Funktionszeichen f.

(a) Gib eine L£-Theorie T an, deren Modelle genau all £-Strukturen derart sind, dass die Inter-
pretation von f eine Bijektion ohne Zyklen ist, das heifit, fiir n #% m aus N sind die Bilder
jedes Element x durch die (Interpretationen der) Abbildungen f™ und f™ verschieden, wobei
fr=fo---ofmit fO=Id.
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(b) Ist die Theorie konsistent?

Aufgabe 3 (9 Punkte).
Sei A eine Struktur in der Sprache £ und ¢ ein neues Konstantenzeichen.

(a) Zeige, dass A sich zu einer Struktur in der Sprache £’ = L U {c} erweitern l48t.

(b) Sind alle solche Erweiterungen der Struktur (N,+) in der Sprache £ = {+} isomorph (als
L'-Strukturen)? Sind sie elementar dquivalent?

(c) Zeige, dass die L-Formel ¢[x] genau dann allgemeingiiltig ist, wenn die £'-Aussage p[c] allge-
meingiiltig ist. (Vergleich dies mit dem Lemma 2.46 aus dem Skript).

DIE UBUNGSBLATTER KONNEN ZU ZWEIT EINGEREICHT WERDEN. ABGABE DER UBUNGSBLATTER
ERFOLGT AUF DER LERNPLATTFORM ILIAS.



